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Sujet :

ak ≥ 0,
+∞∑
k=n

ak ≤ can

c > 1, a0 = 1
Majorer an.
Montrer que c’est la majoration la plus fine possible.
Solution utilisée :

can ≥
+∞∑
k=n

ak ≥ an + an+1

⇒ (c− 1)an ≥ an+1

⇒ an+1 ≤ (c− 1)n+1

puis can ≥
+∞∑
k=n

ak ≥ an + an+1 + an+2 ≥ an + an+2

(
1 +

1
c− 1

)
(c− 1)2

c
an ≥ an+2 puis récurrence : an+k ≤

(c− 1)k

ck−1
an

⇒ an ≤
(c− 1)n

cn−1

puis montrer que la série géométrique de raison c−1
c ne convient pas. . .


