’ Compte rendu d’oral : PC* ‘

’ Nom du candidat : Yann KRYSINSKI ‘

’Date de l’épreuve : 16/07/2004 ‘

Ecole : Centrale (Maths 1)

Durée de préparation : 30 min  Durée de passage : 30 min
Sujet :
Upt1 = —Up + Up + Wy
L. Un41 = Up — Up + Wy

Wp41 = Up + Up — Wy
Conditions sur ug, v, Wy PoUr que Uy, vp et w, converge ?
2. Soit Z[j] ={z + jy,x € Z,y € Z}
a. Montrer que Z[j] est un sous anneau de C

b. Mountrer que u est inversible dans Z[j] si et seulement si |u| = 1

c. Montrer que I’ensemble des éléments inversibles est un sous-groupe multiplicatif

Solution utilisée :

Un, -1 1 1
1. Xpo=| vy | et Xpp1= 1 -1 1 X, = AX,
Wn, 1 1 -1
€S, (R)

e Trouver les valeurs propres : 1 évidente + tr et det pour les deux autres
e Diagonaliser dans une BON : A = PD!P

‘PX,1=D'PX, =Y, =D"Y,...

N—— N——"

Yot Yo

2. a. facile (penser & 1+ j + j2 =0)
b Vu e Z[, ful? = a2 + 4 — ay
e u inversible si et seulement si (2’ y'), z2’ —yy' + j(ay’ + 2’y —yy') =1
(1,7) base de C = {x;v/’ N y;y/ =1 )
vy +ry—yy =0
Le déterminant de ce systéme est justement z2 + y? — zy = 1
e Réciproque : |u] =1

or

w’ =1= [uPju/|? =1 } {|u =1
=

WP =a? 432 —ay = [ €Zot W2z [ 7 || =1

Commentaire du candidat :
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